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ΣΜΗΜΑΣΟ΢ ΗΛΕΚΣΡΟΝΙΚΗ΢ 

1. (β. 1.5) Να βξεζνύλ ηα νιηθά αθξόηαηα ηεο ζπλάξηεζεο  
2 23

( , ) 3
2

f x y x y x y   
 
ε νπνία είλαη 

νξηζκέλε ζην ηκήκα ηνπ επηπέδνπ γηα ην νπνίν 0x  . 

2. (β. 2)  Βξείηε ην νιηθό δηαθνξηθό ηεο ζπλάξηεζεο ( , )
xy

f x y
x y




 ζην P(4,1) γηα dx=0.01 θαη  

dy=-0.01. Με ηε ρξήζε ηνπ νιηθνύ δηαθνξηθνύ λα πξνζεγγηζηεί ε ηηκή ηεο ζπλάξηεζεο ζην Ρ1(4.01,0.99). 

 

 

3. (β. 2) Να ππνινγίζεηε ην δηπιό νινθιήξσκα  
R

x y dA   όπνπ R είλαη ην  θιεηζηό 

ρσξίν ηνπ πξώηνπ ηεηαξηεκόξηνπ πνπ νξίδεηαη από ηηο θακπύιεο  y x  θαη 2 3y x . 

 

 

4. (β 1.5) Τπνινγίζηε ην έξγν πνπ παξάγεη ε δύλακε  2 2( , , ) 3 6 14 20F x y z x y yz xz   i j k επί ηεο 

θακπύιεο 2 3( ) ,  0 t 1t t t t    r i j k  από ην ζεκείν (0,0,0) ζην ζεκείν (1,1,1). Παξαηήξεζε: Θα πξέπεη λα 

απνδείμεηε όηη ε θακπύιε είλαη ιεία. 

5. (β. 2.5)  Έζησ έλα θύθισκα LC ην νπνίν απνηειείηαη από κία πεγή ειεθηξεξγεηηθήο δύλακεο Ε=50 t  

Volt , ππθλσηή ρσξεηηθόηεηαο  C=0.02 Farad, πελίν απηεπαγσγήο 0.5 Herny θαη δηαθόπηε Δ. Σν θνξηίν 

ηνπ ππθλσηή ηε ρξνληθή ζηηγκή t=0 είλαη 0. Με ηε ρξήζε ηνπ κεηαζρεκαηηζκνύ Laplace βξείηε ηελ έληαζε 

ηνπ ξεύκαηνο ηε ρξνληθή ζηηγκή t. 

6. (β. 2.5) Έζησ ε πεξηνδηθή ζπλάξηεζε  f f x  όπνπ  
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 

    θαη  ( ) ( )  f x f x x    . Παξαζηήζεηε γξαθηθά ηε ζπλάξηεζε θαη εμεηάζηε εάλ 

είλαη άξηηα ή πεξηηηή. Τπνινγίζηε ηνπο ζπληειεζηέο ηεο ηξηγσλνκεηξηθήο ζεηξάο Fourier πνπ αληηζηνηρνύλ 

ζε απηή θαη γξάςηε ηελ αληίζηνηρε ζεηξά Fourier.  ΢ηε ζπλέρεηα λα επαλαπξνζδηνξηζηεί ζηα ζεκεία 

αζπλέρεηαο ε f  ώζηε ε ζεηξά Fourier λα ηελ  παξηζηάλεη  ζε όιν ην .    
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Σςναπηήζειρ 

Άπηια ζςνάπηηζη         ( ) ( )f x f x   

Πεπιηηή Σςνάπηηζη     ( ) ( )f x f x    
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Παπάγωγοι ζηοισειωδών ζςναπηήζεων 
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Βαζικοί ηπιγωνομεηπικοί ηύποι, x  
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 arcsin(sin( ))    arccos(cos( ))x x x x   
arctan(tan( ))   arccot(cot( ))x x x x   

Τςπολόγιο Μεηαζσηαηιζμών Laplace 
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Για πεπιοδικέρ ζςναπηήζειρ 

Σςνέλιξη 
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Τςπολόγιο Σειπών Fourier 

Tρηγωλοκεηρηθή ζεηρά:
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Εθζεηηθή ζεηρά:  
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cos sinie i         cos sinie i      

Γιανςζμαηικέρ ζςναπηήζειρ 

Η δηαλσζκαηηθή ζσλάρηεζε είλαη δηαθορίζηκε εθόζολ 

είλαη δηαθορίζηκε ζε θάζε ζεκείο ηοσ πεδίοσ ορηζκού 

ηες. Η θακπύιε ποσ δηαηρέτεηαη από ηο δηάλσζκα r  

είλαη λεία (δειαδή δελ εκθαλίδεη γωληές) αλ ε 

παράγωγος 
d

v
dt


r

 είλαη παληού ζσλετής θαη δηάθορε 

ηοσ κεδεληθού δηαλύζκαηος (κε κεδεληθό κέηρο) 

Σςναπηήζειρ πολλών Μεηαβληηών 
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Παπάγωγορ ηηρ ( , )f x y  ζηο  0 0 0,P x y  ζηην 

καηεύθςνζη ηος μοναδιαίος διανύζμαηορ 
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Γπαμμικοποίζη: 
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Ολικό διαθοπικό: 
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Ακπόηαηα ( , ) ( , ) 0x yf a b f a b   Αλ ζηο ( , )a b  

 2 0xx yy xyf f f  θαη 0xxf   ηόηε  ηοπικό μέγιζηο 

 2 0xx yy xyf f f  θαη 0xxf   ηόηε ηοπικό ελάσιζηο 

 2 0xx yy xyf f f   ηόηε  ζαγμαηικό ζημείο 

 2 0xx yy xyf f f   δελ μποπούμε να αποθανθούμε 

Δπικαμπύλιο επί λείαρ καμπύληρ: 
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διανςζμαηικό πεδίο ορηζκέλο ζε περηοτή ηοσ τώροσ 

F(x,y,z)=M(x,y,z)i+N(x,y,z)j+P(x,y,z)k 

Σηποβιλιζμόρ curlF F
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Τελεζηήρ Laplace 
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Απόκλιζη 
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Έπγο επί λείαρ καμπύληρ 
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f ζςνάπηηζη δςναμικού ηοσ πεδίοσ F: fF  

Το πεδίο F ζςνηηπηηικό  

 αλ θαη κόλο αλ ηο πεδίο είλαη αζηρόβηιο  

 αλ θαη κόλο αλ   

 αλ θαη κόλο αλ σπάρτεη ζσλάρηεζε δσλακηθού 

Σσέζη καπηεζιανών και πολικών ζςνηεηαγμένων:  
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